
111 年 5 月篩選測驗 5 年級   題號：20 

科別 試題年級 受測年級 試題編號 

數學 5 5 202205M5N020 
11105M5N20 

題目 

 

答案 2 認知歷程向度 解題與思考 題型 選擇題 
能力指標 5-n-05 能認識兩數的公因數、公倍數、最大公因數與最小公倍數。 
基本學習 

內容 5-nc-05-2 能認識兩數的公倍數與最小公倍數。 內容領域 數與量 

施測後回饋

訊息 

評量重點： 

本題是利用公倍數解題的文字題，要求學生找出最小公倍數，評量 
學生利用公倍數解題的能力。 

教學建議： 

(一)五年級不宜引入短除法求最大公因數及最小公倍數的方法，利用

短除法求最大公因數及最小公倍數是六年級的教學重點。 
(二)下面以「求 8 和 12 的最小公倍數」為例，提出兩種幫助五年級學

生解題的方法。 
方法一：分別列出 8 和 12 的部份倍數。 

8 的部份倍數：8、16、24、32、40、48、56、64、72、
80、88、96……， 
12 的部份倍數：12、24、36、48、60、72、84、96……， 
再找出兩數的共同倍數有：24、48、72、96……，其中 24
是最小公倍數。 



方法二：先列出 12 部份的倍數 12、24、36、48、60、72、84、
96……，再判斷這些數是否為 8 的倍數，例如：24、48、
72、96 也是 8 的倍數，所以 24、48、72、96 是 8 和 12
的公倍數，幫助學生簡化求公倍數的解題過程，並判斷兩

數的公倍數中，最小公倍數為 24。 
(三)學生面對利用最大公因數或最小公倍數性質解題的文字題時，常

不知道該用哪一種性質來解題。教師不宜要求學生記憶題型，看

到題目就直接作答，應幫助學生養成利用嘗試錯誤方式解題的能

力。 
例如解「長方形紙長 96 公分，寬 54 公分，哥哥要裁成一樣的的

正方形，此正方形最大的邊長是幾公分？」時，先假設正方形的邊

長是 1 公分，發現滿足題意，再假設正方形的邊長是 2 公分，發

現也滿足題意，就知道必須利用最大公因數的性質來解題。 
例如解「弟弟想用長 4 公分、寬 6 公分的長方形色紙，排成正方

形，最少需要幾張色紙？」時，先假設正方形的邊長都是 1 公分，

發現不滿足題意，再假設正方形的邊長都是 24 公分，發現滿足題

意，就知道必須利用最小公倍數的性質來解題。 
(四)教師也可以提醒學生，1 是兩數的最小公因數，如果 1 滿足題意，

就是求公因數的問題，如果 1 不滿足題意，就是求公倍數的問題。 

對應教材：5-nc-05-2 
 
  



111 年 5 月篩選測驗 5 年級   題號：23 

科別 試題年級 受測年級 試題編號 

數學 5 5 202205M5N023 
11105M5N23 

題目 

 

答案 2 認知歷程向度 解題與思考 題型 選擇題 
能力指標 5-n-08 能理解分數乘法的意義，並熟練其計算，解決生活中的問題。 
基本學習 

內容 
5-nc-08-1 能理解整數乘以分數的意義，並熟練

其計算，解決生活中的問題。 內容領域 數與量 

施測後回饋

訊息 

評量重點： 

本題是整數乘以分數的文字題，要求學生算出答案，評量學生利用分

數乘法解題的能力。 

教學建議： 

(一)下面透過二個問題，說明整數乘以分數，積是分數的乘法問題是

一次分割的問題，分數乘以分數，積是分數的乘法問題是二次分

割的問題。 

問題 1：一桶果汁 5 公升，
 3 
 4 桶有多少公升？ 

問題 2：一瓶果汁
 2 
 7 公升，

 3 
 4 瓶有多少公升？ 

問題 1 是整數乘以分數、積是分數的問題，利用 5÷4＝
 5 
 4 ，

 5 
 4 ×3＝

 15 
 4 解題時，待答的單位 1 公升只被分割成 4 等分，屬於一次分割

的問題。 
問題 2 是分數乘以分數的問題，命題者先將 1 公升分割成 7 等份，

在題目中呈現
 2 
 7 公升，解題者再將

 2 
 7 公升分割成 4 等份，待答的

單位 1 公升被分割成 7×4 等份，屬於兩次分割的問題。 

(二)問題 1： 
 5 
 7 公升果汁，平分成 4 份，1 份是多少公升？ 

問題 2：一桶果汁
 5 
 7 公升，

 3 
 4 桶有多少公升？ 



問題 1 是問題 2 的先備知識，學生必須先解決問題 1，才能解決 
問題 2。 

1 桶果汁有
 5 
 7 公升，

 3 
 4 桶果汁是把 1 桶果汁平分成 4 份，再取出

其中的 3 份，學生必須先解決把
 5 
 7 公升平分成 4 份的問題，並用

除法算式
 5 
 7 ÷4＝

 5 
 7×4 ＝

 5 
 28 記錄解題過程，才能利用乘法

 5 
 28 ×3＝

 15 
 28 ，算出 3 份，也就是

 3 
 4 桶有

 15 
 28 公升。 

(三)首次引入問題 2 時，教師不宜直接要求學生利用「
 5 
 7 ×

 3 
 4 ＝

 15 
 28 」

來解題，因為學生不易掌握解題的意義。 

當學生有一些解題成功的經驗後，教師可以要求學生用算式「
 5 
 7 

×
 3 
 4 ＝

 15 
 28 」把問題和答案記下來，並說明以後遇到這類問題時，

可以直接利用分數乘以分數的算式「
 5 
 7 ×

 3 
 4 ＝

 15 
 28 」算出答案。 

(四)下面以「一瓶水有
 4 
 7 公升，

 3 
 5 瓶水有多少公升？」為例，說明為

什麼可以透過「分子乘以分子，分母乘以分母」的方式算出答案。 
步驟一：題目問「水有多少公升？」，先畫一個長方形表示 1 公升，

接 著 畫 出
 4 
 7 公 升 表 示 1 瓶 水 ， 如 下 圖 ：

 
步驟二：以 1 瓶水（

 4 
 7 公升）為單位，平分成 5 份，再取出其中

的 3 份，並在這 3 份畫上斜線，斜線部份就是
 3 
 5 瓶水，

如 下 圖 ：



 
步驟三：「和 1 公升（原來的長方形）比比看，1 公升被分割成幾

小份？」，可以用算式「7×5＝35」算出 1 公升被分割成 35

小份，其中的 1 小份是
 1 
 35 公升。再算算看，斜線部份有

幾小份，用算式「4×3＝12」算出有 12 小份，這 12 小份

合起來是
 12 
 35 公升。如下圖： 

 
步驟四：看著算式「

 4 
 7 ×

 3 
 5 ＝

 4×3 
 7×5 」說說看： 

「分母乘以分母(7×5)」是否記錄了將 1 公升(原來的長方

形)先平分成 7 份、每 1 份再平分成 5 小份？也就是將 1

公升平分成 35(7×5)小份，而其中的 1 小份是
 1 

 7×5 公升。」 

「分子乘以分子(3×4)」是否記錄了有 12 個
 1 

 7×5 公升？

也就是 12 個
 1 
 35 公升。」 

(五)以「一桶果汁
 5 
6 公升，

 3 
 4 桶有多少公升？」為例，學生利用「

 5 
6


 3 
 4 」解題時，不宜要求學生將被乘數的分母 6 和乘數的分子 3 直



接約分，因為
 5 
6 和

 3 
 4 兩個數字的單位不一樣。 

當學生算出「
 5 
6 

 3 
 4 ＝

 53 
 64 」之後，

 53 
 64 是一個數字，因為分母

的 6 和分子的 3 有公因數 3，所以可以將(6×4)和(5×3)同時除以 3，
得到 

 
教師也可以比對先約分和算出積後再約分的算式，幫助學生認識

最後的結果都一樣，因此可以先約分後算出答案。 

對應教材：5-nc-08-1 
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111 年 5 月篩選測驗 5 年級   題號：25 

科別 試題年級 受測年級 試題編號 

數學 5 5 202205M5N025 
11105M5N25 

題目 

 

答案 3 認知歷程向度 解題與思考 題型 選擇題 
能力指標 5-n-09 能理解除數為整數的分數除法的意義，並解決生活中的問題。 
基本學習 

內容 
5-nc-09-1 能理解分數除以整數的分數除法意

義，並解決生活中的問題。 內容領域 數與量 

施測後回饋

訊息 

評量重點： 

本題是分數除以整數的文字題，要求學生算出答案，評量學生分數 
除以整數問題解題的能力。 

教學建議： 

(一)本基本學習內容為分數乘以分數問題的先備知識，以分數乘以分

數的乘法問題「一瓶果汁有
 3 
 5 公升，

 2 
 7 瓶果汁是多少公升？」為

例，學生必須透過先除「
 3 
 5 ÷7＝

 3 
 35 」再乘「

 3 
 35 ×2＝

 6 
 35 」兩個步

驟，才能算出
 2 
 7 瓶果汁有

 6 
 35 公升；其中分數除以整數「

 3 
 5 ÷7＝

 3 
 35  」是本基本學習內容教學的重點。 

(二)教師應先引入被除數的分子是除數整數倍的問題(見問題 1)，再引

入被除數的分子不是除數整數倍的問題(見問題 2)。 



問題 1：「將
 12 
 5 公升漂白水全部平分成 4 杯，其中的一杯是幾公

升？」 

問題 2：「將
 3 
 5 公升漂白水全部平分成 4 杯，其中的一杯是幾公

升？」 

問題 1 中的
 1 
 5 公升並沒有被分割，問題 2 中的

 1 
 5 公升被分割成 4

等份。 

將問題 1 中的
 12 
 5 公升解讀為 12 個

 1 
 5 公升，就能利用整數除法

12÷4＝3，算出
 12 
 5 公升漂白水全部平分成 4 杯，其中一杯是

 3 
 5 公

升。 

而問題 2 中的
 1 
 5 公升被分割成 4 等份。 

(三)以「將
 1 
 5 公升漂白水全部平分成 4 杯，其中的一杯是幾公升？」

為例，說明如何幫助學生解題。 

教師不宜先畫出一個長方形代表
 1 
 5 公升，再將長方形平分成 4 份，

透過算式「
 1 
 5  ÷ 4＝

 1 
 5×4 ＝

 1 
 20 (公升)」說明其中的 1 份是

 1 
 20 公

升，因為在圖中看不到
 1 
 20 公升。 

 
教師應先強調題目最後問的單位是什麼，題目最後問的單位是「公

升」，因此先畫出一個長方形代表 1 公升，再將 1 公升平分成 5 大

份，得到其中的 1 大份是
 1 
 5 公升。 

 



再將
 1 
 5 公升平分成 4 小份。 

 
因為看不到 1 小份和 1 公升的關係，因此將平分成 4 小份的線延

長，就能看到 1 公升被分割成 20(5×4)小份，並透過算式 

「
 1 
 5 ÷4＝

 1 
 5×4 ＝

 1 
 20 (公升)」，說明其中的 1 小份是

 1 
 20 公升。 

 
(四)以「

 5 
 8 公升果汁，平分裝成 3 瓶，全部裝完，每瓶裝多少公升？」 

為例，說明如何幫助學生解題。 
有兩種幫助學生解題的方法，第一種是利用整數除以整數，等分

除問題的舊經驗幫助解題；第二種是利用連續量情境單位分數再

分割的概念幫助學生解題。 
方法一：整數除法 

步驟一：將
 5 
 8 公升分割成可以平分成 3 瓶的情境。 

 5 
 8 公升＝

 5×3 
 8×3 ＝

 15 
 24 公升。 

步驟二：15÷3＝5(5 個
 1 
 24 公升)，5 個

 1 
 24 公升是

 5 
 24 公升。 

步驟三：得到全部裝完，每瓶裝
 5 
 24 公升的答案。 

方法二：單位分數再分割 
步驟一：教師先強調題目要求回答的是「多少公升」，因此先畫

出一個長方形代表 1 公升。 

 1 公升 



步驟二：將 1 公升平分成 8 份，其中的 5 份是
 5 
 8 公升。 

 
步驟三：再將

 5 
 8 公升平分成 3 瓶。 

 
步驟四：因為看不到 1 瓶和 1 公升的關係，因此將平分成 3 瓶

的線延長，就能看到 1 公升被分割成 24(8×3)份，而 1

瓶是 24 份中的 5 份，也就是
 5 
 24 (公升)。得到全部裝

完，每瓶裝
 5 
 24 公升的答案。 

 
步驟五：可以把做法記成

 5 
 8 ÷3＝

 5 
 8×3 ＝

 5 
 24 (公升)。 

對應教材：5-nc-09-1 

 
  



111 年 5 月篩選測驗 5 年級   題號：11 

科別 試題年級 受測年級 試題編號 

數學 5 5 202205M5S011 
11105M5S11 

題目 

 

答案 1 認知歷程向度 程序執行 題型 選擇題 

能力指標 5-s-05 能運用切割重組，理解三角形、平行四邊形與梯形的面積公式。

（同 5-n-18） 
基本學習 

內容 
5-sc-05-1 能運用切割重組，理解平行四邊形、

三角形與梯形的面積公式，同 5-nc-18-1。 內容領域 幾何 

施測後回饋

訊息 

評量重點： 

本題給定一個標示三邊長的直角三角形，要求學生算出面積，評量學

生利用三角形面積公式解題的能力。 

教學建議： 

(一)建議教師先透過將平行四邊形切割再重組成長方形的方式，引入

平行四邊形的面積公式。再透過將兩個三角形拼成平行四邊形，

以及將兩個梯形拼成平行四邊形的方式，引入三角形及梯形面積

公式。 
這種引入三角形、平行四邊形與梯形面積公式的方法，其優點是

只要操弄圖形就能導出公式，不涉及代數式的運算，缺點是解法

不自然，學生無法自發性的解題，必須透過教師的引導才能導出

公式。教師不宜透過將三角形、平行四邊形與梯形分別切割成長

方形和直角三角形，再將它們面積相加的方式，引入面積公式，這

種方法雖然能算出三角形、平行四邊形與梯形的面積，但是五年

級學生不易將這些算式併式後引入公式。 



(二)下面概略說明如何引入平行四邊形、三角形與梯形的面積公式  
1.將平行四邊形先切割再重組(如下圖)，將平行四邊形轉換成等積異

形的長方形，其中長方形的長邊就是平行四邊形的底邊，長方形

的寬邊就是平行四邊形的高。平行四邊形面積＝長方形面積＝長

×寬＝底×高。 

 
教師應強調長方形的長邊和寬邊互相垂直，因此平行四邊形的底邊

和高也互相垂直，為以後找不同形狀平行四邊形給定底邊求對應高

的問題鋪路。 
2.透過將兩個全等的三角形拼成平行四邊形的方式，導出三角形面

積公式，其中三角形的底就是拼成平行四邊形的底，三角形的高

就是拼成平行四邊形的高。 
三角形面積＝平形四邊形面積÷2＝(底×高)÷2。 

 
學生並不知道兩個全等三角形拼成的四邊形一定是平行四邊形，

教師應要求學生檢查拼成的四邊形是平行四邊形；也要強調平行

四邊形的底和高互相垂直，所以三角形的底和高也互相垂直，為

以後找不同形狀三角形給定底邊求對應高的問題鋪路。 
3.透過將兩個全等的梯形拼成平行四邊形的方式，導出梯形的面積

公式，其中梯形的「上底＋下底」就是拼成平行四邊形的底，梯

形的高就是拼成平行四邊形的高。 
梯形面積＝平形四邊形面積÷2＝(上底＋下底)×高÷2」 

 
教師應強調平行四邊形的底和高互相垂直，所以梯形的底和高也

互相垂直，為以後找不同形狀梯形給定兩底邊求對應高(如下圖)
的問題鋪路。 

(三)將梯形下底和高的長度固定不變，只變化上底的長度，可以幫助

學生聯絡梯形面積公式和平行四邊形面積公式及三角形形面積公

式的關係。 
當梯形上底長度很接近梯形下底長度時，梯形的形狀很接近平行

                       



四邊形，梯形面積公式＝(上底＋下底)×高÷2＝(下底＋下底)×高÷2
＝(下底×2)×高÷2＝下底×高＝底×高＝平行四邊形面積公式。 
當梯形上底長度很接近 0 時，梯形的形狀很接近三角形，梯形面

積公式＝(上底＋下底)×高÷2＝(0＋下底)×高÷2＝(下底)×高÷2＝
底×高÷2＝三角形面積公式。 

對應教材：5-sc-05-1(同 5-nc-18-1) 
 
  



111 年 5 月篩選測驗 5 年級   題號：21 

科別 試題年級 受測年級 試題編號 

數學 5 5 202205M5S021 
11105M5S21 

題目 

 

答案 3 認知歷程向度 概念理解 題型 選擇題 
能力指標 5-s-02 能透過操作，理解三角形任意兩邊和大於第三邊。 
基本學習 

內容 
5-sc-02-1 能透過操作，理解三角形任意兩邊和

大於第三邊，並解決問題。 內容領域 幾何 

施測後回饋

訊息 

評量重點： 

本題給定三組三根竹籤的組合，要求學生選出可以圍成三角形的組

合，評量學生利用三角形任意兩邊和大於第三邊性質解題的能力。 

教學建議： 



(一)五年級學生應該已能掌握連接兩點的繩子，以直線為最短。教師

可以利用這個性質，幫助學生理解三角形任意兩邊和大於第三邊。

以三角形 ABC 為例，連接 A、B 兩點的繩子，以線段 AB 為最

短，所以 AC＋BC＞AB；連接 A、C 兩點的繩子，以線段 AC 為

最短，所以 BC＋ AB＞AC；連接 B、C 兩點的繩子，以線段 BC
為最短，所以 AB＋AC＞BC，也就是三角形任意兩邊和大於第三

邊。 
(二)「三角形任兩邊的和大於第三邊」與「三角形比較短的兩邊和大於

最長邊」是等價的定義。假設三角形三邊的長度是 a、b、c，a≥b≥c，
如果 b＋c>a 成立，那麼 a＋b>c、a＋c>b 一定也會成立。所以當

「三角形比較短的兩邊和大於最長邊」成立時，「三角形任兩邊的

和大於第三邊」也會成立。 
建議教師教學時必須說明「三角形任兩邊的和大於第三邊」的性

質，但是在判斷是否能圍成三角形時，只要判斷「比較短的兩邊和

是否大於最長邊」即可。學生只要掌握「比較短的兩邊和大於最長

邊」時，就能圍成三角形，就能發展出「比較短的三邊和大於最長

邊」時，就能圍成四邊形，以及「比較短的 n－1 邊和大於最長邊」

時，就能圍成 n 邊形的性質。 
(三)判斷給定的三線段是否能拼成三角形時，不必檢查任意兩邊和大

於第三邊，只要檢查較短的兩邊和是否大於最長邊即可。 
如左下圖，較短的兩邊和大於最長邊，因此可以圍成一個三角形。 
如右下圖，較短的兩邊和小於最長邊，因此不可以圍成一個三角

形 

 
(四)下面以「以 2、7、5(公分)，以及 2、7、6(公分)為三邊長，是否能

圍成三角形？」為例說明如何幫助學生解題。 
建議教師依下列步驟，幫助學生解決問題。 
步驟一：先找出最長邊 7 公分。 
步驟二：檢查剩下兩邊的和是否大於 7 公分 

2＋5＝7，以 2、7、5(公分)為三邊長不能排成三角形。 
步驟三：檢查剩下兩邊的和是否大於 7 公分 



2＋6＞7，以 2、7、6(公分)為三邊長能排成三角。 

對應教材：5-sc-02-1 
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