
乘法公式
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( a＋b )2＝a2＋2ab＋b22

( a－b )2＝a2－2ab＋b23

( a＋b )( a－b )＝a2－b24



搭配頁碼 P.

❶ 長為 6、寬為 c＋d 的長方形
面積為 _________。

❷ 長為 6、寬為 c 的長方形面積
為 _________。

❸ 長為 6、寬為 d 的長方形面積
為 _________。

❹ 由 ❶～❸ 可以得知
_________ ＝ _________ 。
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6 ( c＋d )

6c

6d

6 ( c＋d ) 6c＋6d



搭配頁碼 P.6

( a＋b )( c＋d )＝ac＋ad＋bc＋bd

一個長為 a、寬為 c＋d 的長方形，其面積為
a×( c＋d )，省略乘號「×」可記為 a ( c＋d )。
將長方形的寬分成 c、d 兩段，則長方形可分
成兩個小長方形，其面積分別為 ac、ad，
因此得知 a ( c＋d )＝ac＋ad。

將寬分成 c、d 兩段

1



搭配頁碼 P.6

❶ 如右圖，長方形甲的
     面積為_______×40。 

❷ 如右圖，長方形乙的
     面積為_______×40，
     長方形丙的面積為_____×40。 

❸ 承 ❶ 和 ❷，
     由於甲的面積為乙扣掉丙的面積
     得知：199×40＝( 200－_____ )×40

                              ＝200×40－_____×40 

                              ＝8000－_____
＝________。 

199

200

1

1

1

40

7960



搭配頁碼 P.7

姜丙要油漆一面寬 199 公分，
高 203 公分的牆壁，
由於寬與高都接近 200 公分，
因此油漆面積會接近 

200×200＝40000 ( 平方公分 )。

根據以往的經驗，一罐油漆足
夠漆 40000 平方公分以下的面
積，但超過 40000 平方公分時
需要多準備一罐，那麼姜丙這
次需要準備幾罐油漆？



搭配頁碼 P.7

199×203 

＝( 200－1 )×203

＝200×203－1×203    

＝200×( 200＋3 )－203

＝2002＋200×3－203

＝2002＋397 

所以這面牆壁油漆面積會超過 40000 平方公
分，因此姜丙需要準備兩罐油漆。

由 ( a－b )×c=ac－bc

由  a×( b＋c )

   =ab＋ac 



搭配頁碼 P.7

一個長為 a＋b，寬為 c＋d 的長方形，

其面積為( a＋b ) ( c＋d )。

若將長方形的長分成 a、b 兩段，

寬分成 c、d 兩段，

則長方形可被分成四個小長方形，

其面積分別為 ac、bc、ad 與 bd，

因此得知 ( a＋b ) ( c＋d )＝ac＋ad＋bc＋bd。

將長分成 a、b 兩段

將寬分成 c、d 兩段

( a＋b ) ( c＋d )＝ac＋ad＋bc＋bd



搭配頁碼 P.7

事實上，對於任意數 a、b、c、d，我們也可
以利用分配律得到相同的結論： 

( a＋b ) ( c＋d ) ＝a ( c＋d )＋b ( c＋d ) 

                           ＝ac＋ad＋bc＋bd 

可以先將 ( c＋d ) 看成 x，
則 ( a＋b ) x＝ax＋bx。



搭配頁碼 P.7

若 a＝200、b＝1、c＝200、d＝3，利用計算機
分別求 ( a＋b ) ( c＋d ) 與 ac＋ad＋bc＋bd 的
值，並比較這兩個值是否相等。

( a＋b ) ( c＋d )＝［200＋1］( 200＋3 )

＝201×203＝40803

ac＋ad＋bc＋bd

＝40000＋600＋200＋3＝40803

因此會相等

＝200×200＋200×3＋1×200＋1×3



搭配頁碼 P.

分配律

8

設 a、b、c、d 是任意數，

則 ( a＋b ) ( c＋d )＝ac＋ad＋bc＋bd。

利用分配律將上面左式運算成右式的過程
稱為展開 ( a＋b ) ( c＋d )。



搭配頁碼 P.

利用分配律計算下列各式，並用計算機檢驗
計算結果：
(1) 102×108

利用分配律求值1
8

(1) 102×108

＝100×100＋100×8＋2×100＋2×8

＝10000＋800＋200＋16

＝( 100＋2 ) ( 100＋8 )

＝11016

分配律乘開
時要注意正
負號變化。



搭配頁碼 P.

利用分配律計算下列各式，並用計算機檢驗
計算結果：
(2) 9.9×9.7

利用分配律求值1
8

(2) 9.9×9.7

＝10×10＋10×(－0.3 )

   ＋(－0.1 )×10＋(－0.1 )×(－0.3 )

＝10×10－10×0.3－0.1×10＋0.1×0.3

＝［10＋(－0.1)］［10＋(－0.3)］

＝100－3－1＋0.03＝96.03



搭配頁碼 P.8

在例題 1 (2) 中，計算 9.9×9.7 也可以用

9.9×9.7＝( 10－0.1 ) ( 10－0.3 )

＝10×10－10×0.3－0.1×10＋0.1×0.3

＝96.03



搭配頁碼 P.8

利用分配律計算下列各式，並用計算機檢驗
計算結果： 

(1) 102×99 

(2) 6
1
5
×5

1
6

計算機按法請參考附錄

＝( 100＋2 ) ( 100－1 )

＝10000－100＋200－2＝10098 

＝( 6＋
1
5

) ( 5＋
1
6

)

＝30＋1＋1＋
1
30
＝32

1
30

＝100×100－100×1＋2×100－2×1 

＝6×5＋6×
1
6
＋

1
5
×5＋

1
5
×

1
6



搭配頁碼 P.9

( a＋b )2＝a2＋2ab＋b2

和的平方公式

在本章開頭 

( P.5 ) 的例
子中，現有
邊長為 100 

的正方形，
如果將邊長
增加 1 後，則面積會增加多少呢？
我們來看下面的討論。

2



搭配頁碼 P.9

利用面積的分割比較 1012 與 1002。

如右圖，
    邊長為 

    101 的
正方形，

    將邊長分
    成 100 與 1 兩段，則正方形可被分成甲、
    乙、丙、丁四個長方形，此時甲的面積為 

    1002，求其餘三個長方形面積分別為何？ 

乙＝丙＝100×1＝100，丁＝12＝1。

1



搭配頁碼 P.9

利用面積的分割比較 1012 與 1002。

利用分
    割前、
後的正

    方形面
    積不變，
    說明 1012 比 1002 大多少？ 

1012＝1002＋2×100＋1＝1002＋201。

或 1012－1002＝2×100＋1＝201。

2



搭配頁碼 P.10

接下來討論一般的情況，一個邊長為 a＋b 的
正方形，其面積為 ( a＋b )2。將邊長分成 a、
b 兩段，則正方形可被分成四個小長方形，
其面積分別為 a2、ab、ab 與 b2，

因此得知 ( a＋b )2＝a2＋2ab＋b2。
( 可使用附件1操作 )

將兩邊分成 

a、b 兩段



搭配頁碼 P.10

事實上，對於任意數 a、b，我們也可以利用
分配律得到相同的結論：

( a＋b )2＝( a＋b ) ( a＋b )

              ＝a2＋ab＋ba＋b2

              ＝a2＋2ab＋b2

因為 ab＝ba，
所以 ab＋ba＝2ab。



搭配頁碼 P.

和的平方公式
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設 a、b 是任意數，
則 ( a＋b )2＝a2＋2ab＋b2。 ( 5＋3 )2

＝52＋2×5×3＋32



搭配頁碼 P.10

根據和的平方公式，判斷下表中的等式對或
錯。若錯誤，試加以更正。

等 式 對 錯 更 正

( 4＋3 )2＝42＋32 ☐ ☐

( 2＋8 )2

＝22＋2×8＋82 ☐ ☐

( 5＋1 )2

＝52＋2×5×1＋12 ☐ ☐

102＋2×10×2＋22

＝( 10＋2 )2 ☐ ☐

✓

✓

✓

✓

( 4＋3 )2

＝42＋2×4×3＋32

( 2＋8 )2

＝22＋2×2×8＋82



搭配頁碼 P.

利用和的平方公式計算下列各式：
(1) 2012

利用和的平方公式求值2
11

(1) 2012

     ＝( 200＋1 )2＝2002＋2×200×1＋12

＝40000＋400＋1

( a  ＋b )2＝ a2 ＋2× a ×b＋b2

＝40401



搭配頁碼 P.

利用和的平方公式計算下列各式：
(2) 10.52

利用和的平方公式求值2
11

(2) 10.52

＝( 10＋0.5 )2＝102＋2×10×0.5＋0.52

＝100＋10＋0.25

( a ＋  b )2＝ a2 ＋2× a × b ＋ b2

＝110.25



搭配頁碼 P.

利用和的平方公式計算下列各式：
(3) 372＋2×37×23＋232

利用和的平方公式求值2
11

(3) 372＋2×37×23＋232＝( 37＋23 )2

＝602

a2 ＋2× a × b ＋ b2 ＝(  a ＋ b )2

＝3600



搭配頁碼 P.11

利用和的平方公式計算下列各式：
(1) 1032

(2) ( 10
1
5

)2  

＝( 100＋3 )2＝1002＋2×100×3＋32

＝10000＋600＋9＝10609

＝( 10＋
1
5

)2＝102＋2×10×
1
5
＋( 

1
5

)2

＝100＋4＋
1
25
＝104

1
25



搭配頁碼 P.11

利用和的平方公式計算下列各式：
(3) 672＋2×67×133＋1332 

＝( 67＋133 )2

＝2002

＝40000



搭配頁碼 P.12

( a－b )2＝a2－2ab＋b2

差的平方公式

一個邊長為 a－b 的正方形，

其面積為 ( a－b )2，由於 a 比 ( a－b ) 多 b，

因此我們可以用邊長為 a 的正方形面積扣除

多出的區域面積來計算 ( a－b )2，

3



搭配頁碼 P.12

作法如下：( 可使用附件2操作 )

因此得知 ( a－b )2＝a2－ab－ab＋b2

                               ＝a2－2ab＋b2。



搭配頁碼 P.12

對於任意數 a、b，我們也可以利用和的平方
公式得到相同的結論： 

( a－b )2＝［a＋(－b )］2

＝a2＋2a×(－b )＋(－b )2

＝a2－2ab＋b2。

差的平方公式

設 a、b 是任意數，
則 ( a－b )2＝a2－2ab＋b2。 ( 5－3 )2

＝52－2×5×3＋32



搭配頁碼 P.12

根據差的平方公式，判斷下表中的等式對或
錯。若錯誤，試加以更正。

等 式 對錯 更 正

( 11－1 )2＝112－12 ☐ ☐

( 10－5 )2

＝102－2×10×5＋52 ☐ ☐

( 20－8 )2

＝202－20×8＋82 ☐ ☐

82－2×8×3＋32

＝( 8－3 )2 ☐ ☐

✓

✓

✓

✓

( 11－1 )2＝
112－2×11×1＋12

( 20－8 )2

＝202－2×20×8＋82



搭配頁碼 P.

利用差的平方公式計算下列各式： 

(1) 2992

利用差的平方公式求值3
13

(1) 2992

     ＝( 300－1 )2＝3002－2×300×1＋12

＝90000－600＋1

( a  －b )2＝ a2 －2× a ×b＋b2

＝89401



搭配頁碼 P.

利用差的平方公式計算下列各式： 

(2) ( 9
1
2

)2

利用差的平方公式求值3
13

(2) ( 9
1
2

)2

＝( 10－
1
2

)2＝102－2×10×
1
2
＋( 

1
2

)2

＝100－10＋
1
4

( a － b )2 ＝ a2 －2× a× b ＋   b2

＝90
1
4



搭配頁碼 P.

利用差的平方公式計算下列各式： 

(3) 2122－2×212×12＋122

利用差的平方公式求值3
13

(3) 2122－2×212×12＋122＝( 212－12 )2

＝2002

a2 －2× a  × b ＋ b2 ＝(   a  － b  )2

＝40000



搭配頁碼 P.13

利用差的平方公式計算下列各式： 

(1) 982

(2) 9.72  

＝( 100－2 )2＝1002－2×100×2＋22

＝10000－400＋4＝9604 

＝( 10－0.3 )2＝102－2×10×0.3＋0.32

＝100－6＋0.09＝94.09



搭配頁碼 P.13

利用差的平方公式計算下列各式： 

(3) 542－2×54×4＋42 

＝( 54－4 )2

＝502

＝2500



搭配頁碼 P.14

( a＋b )( a－b )＝a2－b2

平方差公式

一個長為 a＋b、寬為 a－b 的長方形，
其面積為 ( a＋b ) ( a－b )，
我們可以將長分成 a、b 兩段，
則長方形就可以分成甲、乙兩個小長方形。
然後將長方形乙併至長方形甲的下方，

4



搭配頁碼 P.14

由於上圖為一個缺角的正方形，
其面積為 a2－b2，
因此得知 ( a＋b ) ( a－b )＝a2－b2。

作法如下：( 可使用附件3操作 )



搭配頁碼 P.14

事實上，對於任意數 a、b，我們也可以利用
分配律得到相同的結論： 

( a＋b ) ( a－b )＝a2－ab＋ba－b2

＝a2－b2

平方差公式

設 a、b 是任意數，
則 ( a＋b ) ( a－b )＝a2－b2。 ( 5＋3 ) ( 5－3 )

＝52－32



搭配頁碼 P.14

根據平方差公式，判斷下表中的等式對或錯。
若錯誤，試加以更正。

等 式 對錯 更 正

(15＋5) (15－5)

＝152－52 ☐ ☐

1012－1002

＝( 101－100 )2 ☐ ☐

✓

✓
1012－1002

＝( 101＋100 )( 101－100)



搭配頁碼 P.

利用平方差公式計算下列各式：  

(1) 103×97

利用平方差公式求值4
15

(1) 103×97

     ＝( 100＋3 ) ( 100－3 )＝1002－32

＝10000－9

(   a  ＋b ) (   a  －b )＝ a2 －b2

＝9991
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